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Question de cours

1. Donnez la dé�nition de deux suites adjacentes (un)n∈N et (vn)n∈N.

2. Donnez un exemple de suites adjacentes et montrez qu'elles le sont.

Exercice 1 Donnez les limites des suites réelles suivantes, dé�nies pour n ≥ 1.

un = −n2+(−1)n
7n2 , vn = 5n−2n

4n , wn =

√
2n+ sin( 1n )

n3
, tn = −n2 sin(n2)

2n5−1 .

Exercice 2 Déterminez la limite des deux suites réelles suivantes

1. un = 2 + 2√
2
+ ...+ 2√

n
, où n ≥ 1.

2. vn = 3n
n2+1 + 3n

n2+2 + ...+ 3n
n2+n .

Exercice 3 Soient (un)n∈N et (vn)n∈N les suites réelles dé�nies par

un+1 =
3unvn

2 (un + vn)
,

vn+1 =
3 (un + vn)

8
,

u0 = 2,

v0 = 3.

1. Calculez les couples (u1, v1) et (u2, v2).

2. Démontrez que, pour tout n ∈ N, on a la propriété

un > 0 et vn > 0. (Pn)

3. Soit (wn)n∈N la suite réelle dé�nie par wn = vn − un. Montrez que

wn+1 = 3(vn−un)
2

8(vn+un)
.

4. Montrez que wn ≤ un + vn et en déduire que 0 ≤ wn+1 ≤ 3
8wn.

5. Montrez par récurrence que 0 ≤ wn ≤
(
3
8

)n
, pour tout n ∈ N. En déduire la limite de (wn)n∈N.

6. Montrez que (un)n∈N et (vn)n∈N sont adjacentes. Qu'en concluez vous ?
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