PCSO 2014 - 2015 Analyse MCP

Feuille d’exercices 4
Limites finies et infinies

Exercice 1 Déterminez la limite des suites suivantes, définies pour tout n > 1.

1 cos(n n%+3 w1
un:2n+ﬁ’ Un:2n5—31’ Wy, = ST zn:\/l—l-n—\/ﬁ, tn:(—l) s1n<>.

Exercice 2 Deuxiéme vague : déterminez la limite éventuelle des suites suivantes.

3 n n
3" -2
w n b + cos(n) wn = n(—1)", 2 = ncos(n)’ b = cos <7r >

" 3+sin(n)’ ”_an_,_%’ nt 11 3n 4 on
Exercice 3 Soit la suite réelle (u,),>1 définie par
un:1+%+%+...+ﬁ.
En minorant (u,),>1 par une suite simple, déterminez sa limite.
Exercice 4 Soit la suite réelle (uy,),>1 définie par
Up = sog T g o e
En appliquant le théoréme des gendarmes, déterminez la limite de (wy,)n>1-

Exercice 5 Méme question avec la suite (u,),>1 définie par

_ 1 1 n
Un = 7oe + Vn2+2 ot n2+n’

Exercice 6 Soit (u,)nen la suite réelle définie par

2,2
Un+1 = Uy,
Ug = 2.

1. Montrez par récurrence que u, > 2", pour tout n € N.

2. En déduire la limite de (uy,)nen.



Exercice 7 Vrai ou faux ? Dans le cas ou D'assertion est vraie, démontrez 1a. Si elle est fausse, donnez un
contre exemple.

1. Toute suite bornée est convergente.
2. Toute suite décroissante et minorée par 0 converge vers 0.

Toute suite non majorée converge vers +o0.

-

Si (Un)n>n, st convergente, alors u,41 — u, converge vers 0.
5. Si Up41 — uy, converge vers 0, alors (uy,)n>n, €St convergente.
6. Si (un)n>n, €st convergente, alors |uy,| ’est aussi.

7. Si (Jun|)n>n, est convergente, alors (wy,)n>n, l'est aussi.



